Metpwol Xopot xou n Tonohoyia toug,  23/9/2026, A. Téhoc

Ocua 1. (2 pov.)

o) ‘Eotew X évog dlavuopotinde yweog entt tou oopatoc R tov mparylotiedy aptiudy.
[ote wa omewdvion || ||+ X — R xakeiton vopuo; Av || || etvon po voppo otov X v
oploete 1 yeTpixn| Tou opilel 1) vopua ot xan vo Oetlete OTL ebvan mpdrypoTt YeTELX.
B) No eetdoete av xademd ond g mopoxdte anexovicelS || [|a, || [, || || ebvor vopua
OTOV DLYUOUATIXG YOO R*. T 6ot 1) 6Toleg 1) amdvtno ebvon YeTuer vo Beedel xou
o t0mog g avtioTolyng vopuoC.

(2,9, 2, w)lla = 2* + [yl + 2] + [w] Gz, y, 2, w)lls =[] + |y| + |2] + |w]
1,5, 2, w)lly =[]+ ly| + w].

Ocua 2. (2 pov.)

‘Eotww (X, p) évoc yetpixdc yopos. Xwplc vo Yewpniel dedouévn 1 tooduvopuio tng
CLUTAYELS PUE TNV oxohoudiony| cuumdyeta va deléete ta eChc:

o) Av T elvor éval ouuTayEg utocdvoho tou X tote To I elvon xAeloTo.

B) Av I eivou éva axohoudaxd oupnayéc utocivoro tou X téte 1o I' ebvan xhetotd.

Ocpa 3. (2 pov.)
‘Eoto (X, p) évog UeTpinde ywpoc.
o) AvI' C X xaw y € X vo Bel€ete v e€rc ooduvaio:

yel & undpyet oxohovdia (2, )nen ot0 I' ye 2, .

B) Av z € X xau A > 0 va del&ete 6Tt 10 alvoro B,(z, A) ebvar avoixtd.

Ocua 4. (1 pov.)

Av A xou B etvon ta duo teheutaior dnglo Tou oprduod untewou cag xow VEcouue
a=A+12, 8 = B — 13, va Beeite éva unocivoro K tou R mou va ixavornoiel dheg
TIC TOEOXETE LOLOTNTEC:

(i)supK =apea & K. (ii) inf K = .

(ili) To oOvoro Ay = (—o0, 0)NK mepiéyel povo dppnroug oprduoie (Snh. Ay C R\ Q).
(iv) To obvoho Ay = (0,400) N K meptéyel pdvo pnrolc aptﬂpooﬁg (onh. Ay C Q).

(v) To 0 eivor pepovewpévo onueio tou K xon woyler p(0, A1) = 5% % p(0, Ag) = 5.

Ocua 5. (2 pov.)

‘Eoto (X, p) évog UeTpinde ywpoc.

a) Av K elvau éva ouvextind urtooivoho tov X xau M C X ye K C M C K, va
Oeifete 6Tt To ohvoho M elvar cuveXTXO.

B) Av K xou A eivon uo urtoctvora tou X pe KNA # 0 dote to A v eivor ouvextind
xou To K v ebvon TauTtoypova avotxTto xot xheloTo, va oetlete otL A C K.

Ocua 6. (2 pov.)

‘Eotww (X, p) évoc petpwde yopoc. Na deilete 61t o (X, p) elvon mhong av xon pévo
av v xdde y € X xou xdde & > 0 n xAeloTr undho Ep(y, 9) ebvar Thipec LTOGUVOAO
wou X. Kol Enttuyio!



